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El llibre de Hans Rademacher i Otto Toeplitz va
ser publicat per primera vegada I'any 1930 amb
el titol Von Zahlen und Figuren i ha esdevingut
un classic de la divulgacié matematica. Els dos
autors van ser investigadors forga actius. Hans
Rademacher (1892-1969), alumne de Constan-
tin Carathéodory, va centrar els seus treballs
en la teoria analitica de nombres, mentre que
Otto Toeplitz (1881-1940), que va ser deixeble
de David Hilbert, és sobretot conegut per
un criteri sobre transformacions regulars de
successions que deixen el limit invariant. Un
corol-lari d’aquest resultat és el conegut criteri
de Stolz.

El llibre té 28 capitols independents. En
cada un es presenta, es discuteix i es resol un
problema diferent. Els temes que s’hi aborden
estan majoritariament relacionats amb la teoria
de nombres i la geometria plana, tot i que hi
ha dues magnifiques incursions en el moén de la
topologia. També hi trobem un parell de
capitols dedicats als nombres irracionals i a les
seves aproximacions per nombres racionals.
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Els autors exposen i resolen alguns pro-
blemes isoperimetrics classics, argumenten el
caracter indispensable del compas per a les
construccions de la geometria elemental, fan
consideracions sobre el triangle ortic com un
problema de minims, i en definitiva tracten amb
una gran elegancia molts altres temes de la ge-
ometria analitica i sintetica: poliedres regulars,
xarxes de corbes que es tallen, corbes tancades
amb punts multiples... Pel que fa a qliestions
aritmetiques, donen bonics resultats sobre la
distribucié dels nombres primers (amb una deli-
ciosa prova de la seva infinitud deguda a Euler),
els nombres perfectes, el problema de Waring,
els nombres pitagorics... Hi trobareu també
divertits problemes de combinatoria, un passeig
pels fonaments de la ma de la teoria de conjunts
i una introduccié al problema dels quatre co-
lors, per a la qual s’introdueix de manera molt
intuitiva la caracteristica d’Euler i es demostra
que cinc colors sén suficients. Aixo és, tan sols,
un petit tast de la gamma de temes tractats
en el llibre.
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Malgrat que els problemes abordats sén
profunds, els coneixements necessaris per po-
der seguir les argumentacions sén del tot
elementals. De fet, els raonaments poden
ser perfectament entesos per qualsevol lector
amb els coneixements d’algebra i geometria
que s’imparteixen en l’educacié secundaria.
Per descomptat, el lector ha de tenir in-
teres i curiositat pel raonament matematic.
L’exposicié dels resultats i els arguments
de les demostracions es fan amb una gran
claredat didactica.

Val a dir que molts dels teoremes i demos-
tracions presentats sén originals de personat-

Relat breu: El caramel
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L’altra nit vam anar al teatre. L’Angela m’ha-
via sorprés amb un sobre escrit amb la seva
lletra infantil i suggerent, dins del qual vaig
trobar dos rectangles de cartré plastificat amb
els codis de barres, les numeracions dels seients,
uns quants logos i el titol de ’obra. Incendis, de
Wajdi Mouawad. Abans d’entrar vam comentar
el tipus de public que hi havia. La majoria
era gent gran, jubilats que van al teatre per
tradicié, residus i resistencia de la vella burgesia
de la ciutat de Reus. Vam pujar fins a I'altim
pis i vam prendre el nostre seient al galliner.
De seguida ens vam adonar que, tan lluny de
I’escenari, hauriem de forcar una mica la vista,
tolerar el cruixir dels seients cada vegada que
algt canviés de postura, i aguditzar I'oida. Tot
i aixi jo em sentia felic de ser alla, li vaig
agrair un cop més a I’Angela el seu regal, i
em vaig concentrar en ’obra. Els actors em van
agradar, vaig entrar sense esfor¢ en I’argument,
i vaig pensar que havia d’anar més al teatre,
que per que dimonis no ho feia més sovint.
Tot anava bé, la vida era meravellosa quan
un la condimentava amb cultura, i I’Angela
simbolitzava aquesta il-luminacié inspiradora.
D’aquesta espécie d’amor instantani, d’aquest
retrobament amb el magnetisme de l'art, va
sorgir llavors un sentiment molt intens per ella,
pels seus detalls, per com parla, per com pensa
i per com sent. Tot estava bé en aquells seients
als quals cada vegada ens acostumavem més,
pero llavors I’Angela em va oferir un caramel.
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ges clau de la historia de les matematiques.
Aixi, Euclides, Cantor, H.A. Schwartz, Fermat,
Lagrange, Liouville, Euler, Jordan hi apareixen
sovint citats, i algunes de les seves proves,
reproduides.

Queda clar, doncs, que es tracta d’una obra
molt adequada per als alumnes de batxillerat
que mostren interes per les matematiques.
D’altra banda, és també molt recomanable per
a estudiants de grau i fins i tot per a matematics
i cientifics en general. La lectura de cada un
dels capitols constitueix un autentic plaer per
als qui ens dediquem professionalment a les
matematiques.

En aquell moment, xuclar un caramel em va
semblar una activitat idonia. La funcié duraria
unes tres hores i absorbir amb intencionada i
extremada lentitud aquell caramel, vaig pensar
que seria una bona metafora del gaudi lent i
esmicolat que ens esperava. El vaig acceptar,
i després de la breu batalla per no fer soroll
amb ’embolcall, va comengar 1’experiéncia. Al
principi vaig percebre la preséncia del caramel
amb claredat. A través de la llengua, em vaig
imaginar uns rierols minisculs que em mullaven
el coll amb el seu gust, crec recordar que de
taronja. Em van venir llavors records d’infancia,
de quan em bevia els gots de Fanta que em
donava la meva mare a glops molt curts perque
em durés més, i de com discutia amb les meves
dues cosines sobre les seves estratégies respecte
al mateix assumpte. En un altre moment hauria
mossegat el caramel, destruit els vidres interns
i fer-lo cruixir per obtenir una sola dosi, més
rapida i intensa. Perd aquesta vegada no.
L’obra progressava amb solvencia i el guid
proposava unes superposicions temporals que
funcionaven, i que m’agradaven. No em perdia
detall del que passava a l’escenari pero, al
mateix temps, analitzava les evolucions del
caramel dins la boca, com si estigués veient una
pel-licula muda per un canal, i escoltant una
musica independent per l'altre.

Vaig descobrir llavors que, tot i haver-hi una
relacio directa entre la periodicitat i la forca de
les meves absorcions amb el grau d’intensitat
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